
 
ΘΕΜΑ Α 

Α1.  

Από τον ορισμό της σχετικής συχνότητας ισχύει fᵢ = νᵢ/ν για κάθε i = 1, 2, …, κ.  

Επομένως: 

f₁ + f₂ + … + f_κ = ν₁/ν + ν₂/ν + … + ν_κ/ν = (ν₁ + ν₂ + … + ν_κ)/ν 

Όμως το άθροισμα όλων των απόλυτων συχνοτήτων ισούται με το μέγεθος του δείγματος,  

δηλαδή ν₁ + ν₂ + … + ν_κ = ν. Άρα: f₁ + f₂ + … + f_κ = ν/ν = 1 

Α2.  

Διάμεσος (δ) ενός δείγματος ν παρατηρήσεων οι οποίες έχουν διαταχθεί σε αύξουσα σειρά ορίζεται ως η 

μεσαία παρατήρηση, όταν το ν είναι περιττός αριθμός, ή ο μέσος όρος (ημιάθροισμα) των δύο μεσαίων 

παρατηρήσεων όταν το ν είναι άρτιος αριθμός. 

Α3.  

Η συνάρτηση πρώτης παραγώγου f΄ της f είναι η συνάρτηση με πεδίο ορισμού το σύνολο Β και τύπο: 

f΄(x) = lim_{h→0} [f(x+h) − f(x)] / h που αντιστοιχίζει κάθε x ∈ Β στην παράγωγο της f στο σημείο αυτό. 

Α4.  

α. Λάθος 

β. Σωστό 

γ. Σωστό 

δ. Λάθος 

ε. Σωστό 

 

ΘΕΜΑ Β  

B1. 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏, 𝒙 ∈ 𝑹 

H 𝑓 είναι παραγωγίσιμη στο 𝑅 ως πολυωνυμική με : 

𝒇′(𝒙) = (
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 − 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏)

′

=
𝟏

𝟑
𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑 = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑 

 



 
B2.  𝑓′(𝑥) ≥ 0 ⇒ 𝑥2 − 2𝑥 − 3 ≥ 0 ⇒ 𝑥 ∈ (−∞, −1]𝑈[3, +∞) 

Η 𝑓 είναι γνησίως αύξουσα στα διαστήματα (−∞, −1] και [3, +∞) και γνησίως φθίνουσα στο [−1.3] 

Παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στην θέση 𝑥 = −1 το 𝑓(−1) =
8

3
 

Παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο στη θέση 𝑥 = 3 το 𝑓(3) = −8 

Β3. (ε) η εφαπτομένη της 𝐶𝑓 στο 𝛢(0, 𝑓(0)) 

(ε) : 𝑦 = 𝜆𝑥 + 𝛽 

𝜆 = 𝑓′(0) = −3 ⇒ 𝑦 = −3𝑥 + 𝛽 

𝛢(0, 𝑓(0)) ∈ (𝜀) ⇒ 𝑓(0) = 𝛽 ⇒ 𝛽 = 1 ⇒ 𝑦 = −3𝑥 + 1 

B4. lim
𝑥−>−1

𝑓′(𝑥)

𝑥+1
=  lim

𝑥−> −1 

𝑥2−2𝑥 − 3 

𝑥+1
= lim

𝑥−> −1 

(𝑥+1)(𝑥−3) 

𝑥+1
=  lim

𝑥−> −1 
(𝑥 − 3 ) = −4  

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 𝑥̅ = 
4+5+4+𝑘+0+3+7

7
↔ 4 =

23+𝑘

7
↔ 23 + 𝑘 = 28 ↔ 𝑘 = 28 − 23 ↔ 𝑘 = 5 

Γ2. Οι παρατηρήσεις σε αύξουσα σειρά είναι : 0,3,4,4,5,5,7, εφόσον ν=5 (μονός αριθμός), οπότε 

        δ = 4η παρατήρηση, δηλαδή δ= 4 

Γ3. 𝑆2 =
(0−4)2+(3−4)2+2(4−4)2+2(5−4)2+(7−4)2

7
=

16+1+2+9

7
=

28

7
= 4 

Γ4. s=√𝑠2 = √4 = 2 

     𝑐𝑣 =
𝑠

𝑥
∙ 100 =

2

4
∙ 100 = 50% 

     Το δείγμα δεν είναι ομοιογενές διότι CV=50%>10% 

 

  



 
ΘΕΜΑ Δ 
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